Stetig - Losungen

_ Seien a > 0 eine reelle Zahl und f eine Funktion mit

Fir welche a ist f stetig in zg = 17

d) Wir suchen a € R so dass
4 1 1

li —
1‘5)1} a+ 2 2
erfiillt ist. Fiir den Grenzwert erhalten wir

. z? 1
lim 5= —"»
z—=la+x a+1

also folgt a = 1.

ETH Caspar Wil7 Aufgabe 1d) Seib € R und sei f : R — R gegeben durch

o) firx #£1
2 fur z = 1.

flx) =

Wie muss b gewihlt werden, damit f eine stetige Funktion auf dem ganzen Definitionsbereich R>? ist?

d) (1 Punkt) Da f fiir z # 1 nach Definition stetig ist, bleibt als Bedingung, dass f
auch in 2 = 1 stetig sein muss. Das heisst, es muss gelten lim1 f(z) = f(1). Mit der
T—

Regel von ’'Hopital folgt

: s _b,
lm /) = i 7 =5 £2= S0
Daraus folgt

b=4.

ETH Caspar Sol6 Aufgabe 1d) Sei b€ R und sei f : R — R gegeben durch

bsin(z) fir
Ty rz#mw
flz)= 7; :

=3 firz =m.

Wie muss b gewahlt werden, damit f eine stetige Funktion auf ganz R ist?

d) (1 Punkt) Da f fiir z # 7 nach Definition stetig ist, bleibt als Bedingung, dass f
auch in = 7 stetig sein muss. Das heisst, es muss gelten 11‘_"1m f(z) = f(m). Mit
der Regel von ’'Hopital folgt

. _ . beos(z) b

lim f(z) = lim

r—r —3z2 37 m

Daraus folgt
b=3.



ETH Caspar Wil5 Aufgabe 1f) Seien a eine reelle Zahl und f eine Funktion mit

@12 _5a+8, firz>?2
f(z) =

22, fiir = < 2.

Fur welche a st f stetig?

f) Die Funktion f ist stetig genau dann, wenn

2

a” o 2
—z° -5 8
423 a +

=
=

=2

Durch Einsetzen erhalten wir die Gleichung
a®>—5a+4=0
als Bedingung an a. Diese Gleichung wird gelst durch

0.1:1 a2:4.

Deshalb gilt:
richtig | falsch
® O |a=1
O | ® [a=2
O Q@ |a=3
® O |a=4

ETH Caspar Wil3 Aufgabe 1d) Seien a > 0 eine reelle Zahl und f eine Funktion mit

z?2 furz <0
f(z) =

In(a+z) firz>0.
Fiur welche a ist f stetig in g = 07

d) Wir suchen a so dass

lim 22 = 0 = lim In (a + )
z—0 z—0

erfiillt ist. Es gilt lim; yoIn(a +2) =0 < In(a) = 0. Also folgt a = 1.



